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問4 (授業の進行具合によっては問題を削除するかもしれません。授業中の指示に従って下さい。)

(1) 次の各命題を証明せよ。

(a) (∀x > 0) x+
1

x
≥ 2 (b) (∃z ∈ C) z2 + z + 1 = 0

(2) 次の各命題を証明せよ。

(a) (∀x ∈ N) (∃y ∈ Q) xy = 1 (b) (∃x ∈ R) (∀y ∈ R) xy = y

(3) 次の論理式の否定を作れ。ただし、(a) では A は R の部分集合, (b) では、a は実数, {xn}n∈N
は数列とする (説明を書いたけれど、この問題を解くのにこれらの情報はほとんど必要がない)。

(a) (∃U ∈ R) (∀x ∈ A) x ≤ U .

(b) (∀ε > 0) (∃N ∈ N) (∀n ∈ N: n ≥ N) |xn − a| < ε.


