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問 7 f : [a, b] → R は連続かつ狭義単調増加1とする。A := f(a), B := f(b) とおくと、任意の x ∈ [a, b]

に対して A ≤ f(x) ≤ B が成り立つので、f̃ : [a, b] → [A,B] を f̃(x) := f(x) (x ∈ [a, b]) で定めることが
出来る。この f̃ が、以下の (1), (2), (3) を満たすことを示せ。

(1) f̃ は単射である。 (2) f̃ は全射である。 (3) 逆関数 f̃−1 は連続である。

1すなわち、(∀x ∈ [a, b]) (∀x′ ∈ [a, b]) x < x′ ⇒ f(x) < f(x′) が成り立つ。


